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Presentación realizada por Efrén Giraldo T.

solo con fines didácticos
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VECTORES PARALELOS (GEOGEBRA)

Dos vectores paralelos tienen sus correspondientes coordenadas proporcionales
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https://www.geogebra.org/m/vDyfH74J


https://es.wikipedia.org/wiki/Dependencia_e_independencia_linea
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 u y j son dependientes por tener la misma dirección.

 u y v son independientes por ser dos vectores que están  el plano 𝜋
 u, v y w son dependientes por los tres vectores estar contenidos en el mismo plano 𝜋
 u, v y k son independientes por serlo u y v entre sí y k estar en un plano diferente (los 3 están el espacio 

con dirección diferente)

𝜋

Dependencia e independencia lineal
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https://es.wikipedia.org/wiki/Dependencia_e_independencia_linea


Restar del vector 𝑣𝟏 el vector 𝑣𝟐

Para restar de 𝑣𝟏 el vector 𝑣2   se cambia de signo el vector 𝑣2
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Vector unitario: magnitud igual a 1

Para obtener un vector unitario 𝑢 a partir de cualquier vector U 𝑢𝑥, 𝑢𝑦, 𝑢𝑧 se divide 

cada coordenada por su magnitud:

𝑢 =
U 𝑢𝑥,𝑢𝑦, 𝑢𝑧
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El vector unitario tiene la misma dirección del vector del cual se generó

𝑈 = 𝑢𝑥
2 + 𝑢𝑦

2 + 𝑢𝑧
2
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(1, 0, 0), (0, 1, 0) y (0, 0, 1)   

Son linealmente independientes.

𝑖 𝑗 𝑘

Vectores unitarios fundamentales (base canónica en R3)
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Todo vector en R2 y R3 con componentes conocidas  𝑥, 𝑦, 𝑧, se puede expresar 

con base en los vectores unitarios 𝑖, 𝑗, 𝑘:

𝑈 𝑢𝑥 , 𝑢𝑦, 𝑢𝑧 = 𝑢𝑥𝑖 + 𝑢𝑦𝑗, +𝑢𝑧𝑘

𝑈 𝑢𝑥 , 𝑢𝑦 = 𝑢𝑥𝑖 + 𝑢𝑦𝑗

R3

R2

2/22/2019 Elaboró Efrén Giraldo T. 7



Una base en el espacio la forman tres vectores con diferente orientación.

Cualquier vector del espacio requiere de tres vectores para expresarlo.

Los vectores 𝒙, 𝒚, 𝒛 generan al vector   V, son una base para R3.

En R2 solo se requieren 2 vectores.

Base vectorial en R3. 

𝑉 = 𝑥 + 𝑦 + z
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𝑉 𝑥, 𝑦, 𝑘 = 𝑥𝑖 + 𝑦𝑘 + 𝑧𝑗

Si empleamos los vectores unitarios 𝑖, 𝑗, 𝑘 para generar los vectores de R3, 

será una base ortogonal (perpendicular).
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Teorema de la base

Para que dos vectores U y V sean una base para el plano deben existir

escalares  𝛼 y 𝛽 diferentes de cero (0) tales que cualquier vector W del

plano se pueda escribir como combinación lineal de  U y V: 

𝑈= 𝛼𝑈 + 𝛽V

Si es en R3 deben existir 3 vectores y tres escalares tales que…..
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Existen dos maneras de calcular el producto escalar o  producto punto

U= 𝑢1, 𝑢2, 𝑢3 … . V= 𝑣1, 𝑣2, 𝑣3 … .

Producto escalar , producto interno o producto punto entre dos vectores

U= 𝑢1, 𝑢2, 𝑢3 … .

𝑉=   𝑣1, 𝑣2, 𝑣3 … .
Da un escalar

𝑈. 𝑉 = 𝑢1. 𝑣1 + 𝑢2. 𝑣2 + ….+ 𝑢n . 𝑣n

𝑈. 𝑉 = 𝑈 * 𝑉 𝑐𝑜𝑠𝛼2/22/2019 11



𝑈. 𝑉 = 𝑈 * 𝑉 𝑐𝑜𝑠𝛼

C𝑜𝑠 𝛼 =
𝑈.𝑉

𝑈 𝑉

Que sirve para calcular el ángulo entre dos vectores

𝛼 = 𝑐𝑜𝑠−1(
𝑈. 𝑉

𝑈 𝑉
)
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𝑃𝑟𝑜𝑦 𝑢
𝑣

𝑃𝑟𝑜𝑦 𝑣
𝑢

𝑃𝑟𝑜𝑦 𝑣
𝑢 = . 𝑣 𝑥, 𝑦, 𝑧 𝑣. 𝑢

𝑢. 𝑢
𝑃𝑟𝑜𝑦 𝑢

𝑣
= 

𝑢.𝑣

𝑣.𝑣
. 𝑢 𝑥, 𝑦, 𝑧

Proyección de un vector sobre otro vector
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87

Si el producto escalar  da 0, los vectores son perpendiculares.

𝑎 ⊥ 𝑏 = 0
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𝐴 𝐵 = 𝑖(𝑎2𝑏3 – 𝑏2𝑎3) – 𝑗( 𝑎1𝑏3 − 𝑏1𝑎3) + 𝑘(𝑎1𝑏2 – 𝑏1 𝑎3)

A a1, a2, a3 y B b1, b2, b3

Producto Cruz

×
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El Producto vectorial o Producto cruz da un vector

𝑣1 =

𝑣1
=

𝑖 𝑗 𝑘
𝑥1 𝑦1 𝑧1

𝑥2 𝑦2 𝑧2

𝑖 𝑗 𝑘
𝑥1 𝑦1 𝑧1

𝑥2 𝑦2 𝑧2

𝑖 𝑗 𝑘
𝑥1 𝑦1 𝑧1

𝑥2 𝑦2 𝑧2

𝑖 𝑗 𝑘
𝑥1 𝑦1 𝑧1

𝑥2 𝑦2 𝑧2

mismo signo cambio de signo mismo signo

𝑥1,𝑦1,𝑧1

𝑥2, 𝑦2,𝑧2
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El producto vectorial A × B crea un tercer vector A× 𝑩 perpendicular

a los vectores A y B y por tanto al plano formado por el vector A y el vector B.

A× 𝑩

Si el producto vectorial   da 0, los vectores son paralelos.

A× 𝑩= 0 

A

B
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𝐴 𝐵 𝑠𝑒𝑛 𝜃 también  define el área de un paralelogramo de lados A y B 

𝐴 𝐵 𝑠𝑒𝑛 𝜃 = á𝐫𝐞𝐚 𝐝𝐞𝐥 𝐩𝐚𝐫𝐥𝐞𝐥𝐨𝐠𝐫𝐚𝐦𝐨 𝐝𝐞 𝐥𝐚𝐝𝐨𝐬 𝐀 𝐲 𝐁

𝜃

La magnitud del vector  A× 𝑩 A × 𝑩 = 𝑨 ∗ 𝑩 ∗ 𝒔𝒆𝒏𝜽

A

A×B

B
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